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ΠΑΝΕΛΛΗΝΙΕΣ ΕΞΕΤΑΣΕΙΣ ΗΜΕΡΗΣΙΩΝ ΕΠΑΓΓΕΛΜΑΤΙΚΩΝ ΛΥΚΕΙΩΝ  

ΣΑΒΒΑΤΟ 03/06/2023 

ΕΞΕΤΑΖΟΜΕΝΟ ΜΑΘΗΜΑ: ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΑ  

 
ΑΠΑΝΤΗΣΕΙΣ 

 
ΕΠΙΜΕΛΕΙΑ: ΟΜΑΔΑ ΚΑΘΗΓΗΤΩΝ ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΩΝ ΦΡΟΝΤΙΣΤΗΡΙΟΥ «ΕΞΕΛΙΞΗ» 
 
ΘΕΜΑ Α 
A1. Θεωρία σχολικού βιβλίου σελ. 30 
A2. Θεωρία σχολικού βιβλίου σελ. 22 
A3. α. Λ 

β. Σ 
γ. Σ 
δ.  Λ 
ε. Σ 

 
ΘΕΜΑ Β 

3 2f(x) 2x x 12x 10, x ,= + α − + ∈ α∈   

Β1. Είναι Af =   και για κάθε x ∈  η f είναι παραγωγίσιμη ως πολυωνυμική με  
3 2f (x) (2x x 12x 10)′ ′= + α − +  

26x 2 x 12= + α −  

 

Β2. Η εφαπτομένη της γραφικής παράστασης της f στο σημείο με 0x 1= ,  

έχει κλίση f (1)′λ =                                                                                 (1) 

Δίνεται ότι η εφαπτομένη είναι παράλληλη στον x x′ , άρα 0 0λ = εϕ =        (2) 

Από (1), (2) έχουμε f (1) 0′ =  
26 1 2 1 12 0 6 2 12 0⇔ ⋅ + α ⋅ − = ⇔ + α − =  

2 12 6⇔ α = −  

2 6 3⇔ α = ⇔ α =  

Άρα 3 2f(x) 2x 3x 12x 10, x= + − + ∈  
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Β3. Για α=3,     3 2f(x) 2x 3x 12x 10= + − +  

και  2f (x) 6x 6x 12′ = + −  
2f (x) 0 6x 6x 12 0′ = ⇔ + − = 26 (x x 2) 0⇔ ⋅ + − =  

26 0 ή x x 2 0⇔ ≠ + − =  

1, 1, 2α = β = γ = −  
21 4 1 ( 2) 9∆ = − ⋅ ⋅ − =  

1,2
21 9x

2 1 1
−− ±

= = ⋅ 
 

 

Το πρόσημο της f (x)′ , δίνει τη μονοτονία της f και φαίνεται στον παρακάτω πίνακα 

μεταβολών 
x -∞        -2         1     +∞ 

f’(x) + - + 

f    
 

είναι f (x) 0 x ( , 2) (1, )′ > ⇔ ∈ −∞ − ∪ +∞  και f συνεχής, άρα f γνησίως αύξουσα στο 

( , 2],[1, )−∞ − +∞  

είναι f (x) 0 x ( 2,1)′ < ⇔ ∈ −  και f συνεχής, άρα f γνησίως φθίνουσα στο [ 2,1]−  

Η f εμφανίζει τοπικό μέγιστο στο 1x 2= − , το f(−2)=30 και εμφανίζει τοπικό ελάχιστο στο 

2x 1= , το f(1)=3 

Β4. Για α=3, 

Ζητώ το 
2

x 1 x 1

f (x) 6x 6x 12lim lim
x 1 x 1→ →

′ + −
=

− −
 

 

x 1
lim(x 1) 0
→

− =  

2
x 1
lim(6x 6x 12) 0
→

+ − =  

 

Με x “κοντά” στο 0x 1= , έχουμε: 

26x 6x 12 (x 1) (6x 12) 6x 12
x 1 (x 1)
+ − − ⋅ +

= = +
− −

 

 



 
 

ΕΞ
ΕΛ

ΙΞ
Η

 
Φ

ΡΟ
Ν

ΤΙ
ΣΤ

Η
ΡΙ

Α 
ΕΠ

ΑΛ
 

 
ΦΡΟΝΤΙΣΤΗΡΙΑ ΕΠΑ.Λ 

Κεντρικό Διδακτήριο: Βασ. Αμαλίας 1 & Μιλτιάδου, Πλατεία ΗΣΑΠ Αμαρουσίου, 151 22 Μαρούσι 
τηλ.-fax: 210 8028560, 210 6129412•  www.exelixi.edu.gr •  info@ekpedefsi.gr 

 

3 

 
 

Άρα 
x 1 x 1

f (x)lim lim(6x 12) 18
x 1→ →

′
= + =

−
 

 
 
 

 
Σχήμα Horner με ρ=1 
6 6 −12 1 
↓ 6   12 
6 12    0 

ΘΕΜΑ Γ 
X   “ώρες ενασχόλησης με τα κοινωνικά δίκτυα” 

Γ1. O πίνακας γίνεται 

κλάσεις 
[   ,   ) 

Κεντρική  
τιμή 

ix  

Συχνότητα 
iv  

ix iv  

[8,12) 10 20 200 

[12,16) 14 15 210 

[16,20) 18 3v  18 3v  

[20,24) 22 5 110 

 Σύνολο 40+ 3v  520+18 3v  

 

Δίνεται 

4

i i
3i 1

3 3
3

x v 520 18vx 14 14 14 520 18v 14(40 v )
v 40 v

= +
= ⇔ = ⇔ = ⇔ + = + ⇔

+

∑
 

3 3 3 3520 18v 560 14v 18v 14v 560 520⇔ + = + ⇔ − = − ⇔  

3 314v 40 v 10⇔ = ⇔ =  

Γ2. Για 3v 10= , v=50 

Kλάσεις 
[   ,   ) 

ix  iv  ix iv  

[8,12) 10 20 200 

[12,16) 14 15 210 

[16,20) 18 10 180 

[20,24) 22 5 110 

 Σύνολο 50 700 
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Γ3. Για 3v 10= , v=50 

Kλάσεις 
[   ,   ) 

ix  iv  14

ix x−


 
( )2ix x−  ( )2ix x− iv  

[8,12) 10 20 −4 16 320 

[12,16) 14 15 0 0 0 

[16,20) 18 10 4 16 160 

[20,24) 22 5 8 64 320 

 Σύνολο 50   800 

 

( )
4 2

i i
2 21 1

x x v 800s s 16
v 50

=

−
⇔ = ⇔ = =

∑
 

Γ4. Είναι 2s 16= , άρα 2s s 16 4= + = =  

άρα s 4 2 1CV
14 7 10x

= = = > , άρα το δείγμα είναι ανομοιογενές. 

 
ΘΕΜΑ Δ 

2
1f(x) x 0
x

= − > ≠  

Δ1. Af ( ,0) (0, )= −∞ ∪ +∞  

Με x≠0 

2 2 1 3
2 3

1 2f (x) (x ) ( 2 x ) 2x
x x

− − − −
′ ′ ′= − = − = − − ⋅ = = 

 
 

Είναι f (x) 0′ ≠ , x ( ,0) (0, )∈ −∞ ∪ +∞  

και f (x) 0′ >  3
3

2 0 x 0 x 0
x

⇔ > ⇔ > ⇔ >  

Το πρόσημο της f (x)′  δίνει τη μονοτονία της f και φαίνονται στον παρακάτω πίνακα 

μεταβολών. 

x           −∞  0  +∞ 

f ’  −  +  

f       
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f (x) 0 x ( ,0)′ < ⇔ ∈ −∞  και f συνεχής άρα f ( ,0)′ ↓ −∞  

f (x) 0 x (0, )′ > ⇔ ∈ +∞  και f συνεχής άρα f (0, )′ ↑ +∞  

 
Δ2. Είναι 4 x 1− ≤ ≤ −  

και f [ 4, 1]′ ↓ − − , άρα 1 1f( 4) f(x) f( 1) f(x) 1 1 f(x)
16 16

− ≥ ≥ − ⇔ − ≥ ≥ − ⇔ − ≤ ≤ −  

 
Δ3. Η εξίσωση εφαπτομένης της Cf στο σημείο Μ(1,f(1)). 

ή M(1,−1) και είναι της μορφής (ε):y=λx+β, όπου λ= f (1) 2′ =  

Άρα (ε):y=2x+β 
Είναι Μ(1,−1)∈(ε), άρα οι συντεταγμένες του επαληθεύουν την εξίσωσή της, άρα 

1 2 1 3− = ⋅ + β ⇔ β = − , άρα y=2x−3 

 

Δ4. Είναι i i iA (x , y ) ( )∈ ε  με x 4=  

αφού i i iA (x , y ) ( )∈ ε  τότε οι συντεταγμένες τους, επαληθεύουν την εξίσωσή της, οπότε 

i iy 2x 3, i 1,2,3= − = , άρα από βασική εφαρμογή σχολικού βιβλίου σελ. 99, έχουμε: 

y x

y 2 x 3 5
s 2 s 4
 = ⋅ − =


= ⋅ =
,  άρα  y

vy

s 4 8C 0,8
5 10y

= = = =  

 
 
 
 
 


